
    

ΔΠΑΝΑΛΖΠΣΗΚΔ΢ ΠΑΝΔΛΛΑΓΗΚΔ΢ ΔΞΔΣΑ΢ΔΗ΢ 

Γ΄ ΣΑΞΖ΢ ΖΜΔΡΖ΢ΗΟΤ ΓΔΝΗΚΟΤ ΛΤΚΔΗΟΤ 

ΠΑΡΑ΢ΚΔΤΖ 20 ΗΟΤΝΗΟΤ 2014 - ΔΞΔΣΑΕΟΜΔΝΟ ΜΑΘΖΜΑ: 

ΜΑΘΖΜΑΣΗΚΑ ΚΑΗ ΢ΣΟΗΥΔΗΑ ΢ΣΑΣΗ΢ΣΗΚΖ΢ ΓΔΝΗΚΖ΢ ΠΑΗΓΔΗΑ΢ 

ΛΤ΢ΔΗ΢ 

Θέμα Α 

Α1. Απόδεημε, ζρνιηθό βηβιίν, ζει. 151 

Α2. Οξηζκόο, ζρνιηθό βηβιίν, ζει. 14 

Α3. Οξηζκόο, ζρνιηθό βηβιίν, ζει. 65 

 

Α4. α) Λ       β) Λ     γ) Σ      δ) Σ       ε) Λ 

 

Θέμα Β 

Β1.  Δπεηδή νη θιάζεηο είλαη 5  θαη ην εύξνο είλαη 20 10 10  , ην πιάηνο ηζνύηαη κε  
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[ Β΄ ηξόπνο: 20 10 5c 5c 10 c 2 ]  

Γηα ηελ θεληξηθή ηηκή ix  ηεο θιάζεο [ , )i ia b  ηζρύεη 
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i i
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
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Από ηα δεδνκέλα έρνπκε όηη 1 2 26,  18 18 6 12v N v        

5 4 5 46,  18 12v v v v       

θαη άξα 3 60 (6 12 12 6) 24v       . 

Ηζρύνπλ, επίζεο % 100 100· ,  1,...,5i

i i

v
f f i

v
    

1 1 1,  ,  2,...,5i i iN v N N v i     θαη 

 

 1 1 1% %,  % % %,  2,...,5i i iF f F F f i     

 

 

 

Κλάζεις 

 

Κενηρικές 

ηιμές 

i
x  

 

΢στνόηηηα 

i
v  

΢τεηική 

΢στνόηηηα 

i
f %  

Αθροιζηική 

΢στνόηηηα 

i
N  

Αθροιζηική 

ζτεηική 

΢στνόηηηα 

i
F %  

[10, 12) 11 6 10 6 10 

[12, 14) 13 12 20 18 30 

[14, 16) 15 24 40 42 70 

[16, 18) 17 12 20 54 90 

[18, 20) 19 6 10 60 100 

΢ύνολο - 60 100 - - 



    

 

Β2. Γηα ηε κέζε ηηκή έρνπκε 
11·6 13·12 15·24 17·12 19·6

60

900
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60
x

   
   . 

Δύρεζη ηης διαμέζοσ δ 

Κάλνπκε ην πνιύγωλν αζξνηζηηθώλ ζρεηηθώλ ζπρλνηήηωλ ηνηο εθαηό, όπωο θαίλεηαη παξαθάηω, 

 

Από ηελ νκνηόηεηα ηωλ ηξηγώλωλ ΓΗΖ θαη ΓΘΓ έρνπκε, 

20 14 1 14
15

40 16 14 2 2
 

 

(δηαθνξεηηθά βξίζθνπκε ηελ επζεία ΓΔ, αθνύ γλωξίδνπκε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηωλ ζεκείωλ Γ θαη Δ, ζηε 

ζπλέρεηα αληηθαζηζηνύκε ζηελ εμίζωζή ηεο ην ζεκείν (δ, 50) θαη βξίζθνπκε ην δ).  

 

Β΄ ηρόπος (Πξνζνρή, δελ δίλεηε ζπγθεθξηκέλα ζε απηό ην ππνεξώηεκα όηη νη παξαηεξήζεηο ζηα 

δηαζηήκαηα απηά είλαη νκνηόκνξθα θαηαλεκεκέλεο, άξα ε ιύζε απηή δελ είλαη ε ελδεδεηγκέλε)  

 

H δηάκεζνο έρεη ηελ ηδηόηεηα : ην 50%  ηνπ δείγκαηνο έρεη ηηκή κεγαιύηεξε ή ίζε από απηήλ.  

Αθνύ 
1 2 3

1
50 % % %

2
f f f    έρνπκε όηη ε δηάκεζνο ζα είλαη ην κέζν ηεο [14,16)  άξα 15  . 

Σεκείωζε: Δηαπηζηώλνπκε όηη ε κέζε ηηκή θαη ε δηάκεζνο ηαπηίδνληαη.  

 

Β3. To 5%  είλαη ην κηζό ηνπ 5 %f , πνπ αληηζηνηρεί ζην κέζν ηεο [18,20)  άξα ν βαζκόο είλαη 

ηνπιάρηζηνλ 19 γηα λα πάξνπλ νη καζεηέο έπαηλν.  



    

 

Θέμα Γ 

Γ1. Έρνπκε, 

( ) ( 1) (0) (1) (2) 1
2 2 5

P P P P P
  

            

2 1
5


  

5
10 5

11
        

Τα απιά ελδερόκελα ηνπ δεηγκαηηθνύ ρώξνπ είλαη:  

5 5 5 1
( 1) , (0) , (1) , (2)

22 11 22 11
P P P P     . 

Γ2. Εεηάκε ην ελδερόκελν ( ) ( )B A P P B A       .  

Όκωο  1,1   , ζπλεπώο  

5
( ) ( 1) (1)

11
P P P     . 

(δηαθνξεηηθά κε ηνπο θαλόλεο ινγηζκνύ,  

6 6 1 5
2

11 11 11 11
 ). 

 

Δπίζεο δεηάκε ην ελδερόκελν  A B    . 

 

Α΄ ηρόπος (αναλσηικά) 

Έρνπκε, ´ 1, 0,1 , ´ 0 , άξα ´ ´ 1, 0,1 , νπόηε 

1 10
1 0 1 1 2 1

11 11
. 

Β΄ ηρόπος (κε ηύπνπο De Morgan. Πξνζνρή: Καλνληθά ρξεηάδνληαη απνδείμεηο, νπόηε θαιό είλαη λα 

ηνπο απνθεύγεηε όζν κπνξείηε)  

( )A B A B        ,νπόηε ( ) (( ) ) 1 ( )P P A B P A B       

Όκωο 2A B  , άξα 
1

( ) (2)
11

P A B P    νπόηε 
1 10

( ) 1 ( )
11 11

P P      . 

Γ ηρόπος (ηύποι λογιζμού) 

Έρνπκε, 



    

´ ´ ´ ´ ´ ´

1 1 0

1 6 5 10
1 1
11 11 11 11

 

Γ3. Ζ ζπλάξηεζε f  ζπλερήο θαη παξαγωγίζηκε ωο πνιπωλπκηθή κε 
2 9

( )
4

f x x x    . 

 Θέινπκε βάζεη ηνπ δνζέληνο ελδερνκέλνπ ε ζπλάξηεζε λα είλαη γλεζίωο αύμνπζα,  

δειαδή αξθεί: ( ) 0f x  .  

Βξίζθνπκε ηελ δηαθξίλνπζα ηνπ παξαπάλω ηξηωλύκνπ  

2 24 9        

εθόζνλ ν κεγηζηνβάζκηνο ζπληειεζηήο ηνπ πνιπωλύκνπ είλαη ζεηηθόο, αξθεί Γ < 0,  

 

20 9 0 3,           νπόηε ηζρύεη. 

 

Άξα γηα 0 ( ) 0f x      δειαδή ην E είλαη βέβαην ελδερόκελν. 

 

Β΄ ηρόπος (με ανηικαηαζηάζεις): Δπεηδή    αληηθαζηζηνύκε (ηέζζεξηο θνξέο) ηελ ηηκή ηνπ  

θ (= -1, 0,1, 2) ζηε ζπλάξηεζε θαη εμεηάδνπκε αλ ε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα…  

 

Θέμα Γ 

Γ1. i) Τν δεηνύκελν εκβαδόλ είλαη :  

  2 2 2 2

2

( ) ( ) (100 ) 200 10000

( ) 2 200 10000, (0,100)

E x A Z B H x x x x x

E x x x x

           

    

 

 

ii) Γηα θάζε (0,100)x έρνπκε ( ) 4 200E x x    . 

Όκωο,  

( ) 0 4 200 0 50E x x x        

( ) 0 4 200 0 50E x x x        

( ) 0 4 200 0 50E x x x        

πνπ ζεκαίλεη όηη ε E είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην [0,50] θαη γλεζίωο αύμνπζα ζην [50,100], ζπλεπώο 

ζην 50x   έρνπκε ηελ ειάρηζηε ηηκή γηα ην εκβαδόλ Δ. 



    

Γ2. Δίλαη 
1
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Γ3. Από ηνλ ηύπν πνπ καο δίλεη πξνθύπηεη όηη  

25 25
2 2

2 2 2 21 1

25 25

i i

i i
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s x s x      
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Τα δεηνύκελα εκβαδά πξνθύπηνπλ από 
2( ) , 1,2,3,...25i iE x x i   θαη ε δεηνύκελε κέζε ηηκή 

δίλεηαη από ηνλ ηύπν: 

25
2

21 4,04
25

i

i

x

m 


 

Γ4. Γηα ηηο επξεζείζεο ηηκέο ηνπ i  από ηα πξνεγνύκελα εξωηήκαηα νη κόλεο πνπ είλαη πνιιαπιάζηα 

ηνπ 3  ή ηνπ 4  είλαη νη αξηζκνί 3,4,6,8,9,12,15,16,18,20,21,24 δειαδή ην ελδερόκελν είλαη 

 3 4 6 8 9 12 15 16 18 20 21 24, , , , , , , , , , ,l l l l l l l l l l l l   

θαη εθόζνλ ε εθινγή γίλεηαη ηπραία, ηόηε ε δεηνύκελε πηζαλόηεηα είλαη:  

( ) 12
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